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Recordando… 

  
RRAADDIICCAACCIIÓÓNN  

 

 
Dado un número real a y un número entero positivo n, se llama raíz enésima de a 
a otro número real x tal que x elevado a n es igual a a. 

Simbólicamente: 

axxa;Nn,Ra nn =⇔=∈∀∈∀  

donde: n es el índice de la raíz     ;       x es la raíz enésima de a 

a es el radicando        ;         es el signo radical. 

 
Signos: para calcular el signo de toda raíz debemos pensar siempre en la operación 
contraria, la potenciación. 

Ejemplos: 

 283 =  porque  823 =  

 2325 −=−  porque  ( ) 322 5 −=−  

 15225 ±=  porque  ( ) 22515 2 =  y ( ) 22515 2 =−  

 2646 ±=  porque  ( ) 642 6 =  y ( ) 642 6 =−  

 36−  no tiene solución real, porque 26 36=  y ( )26 36− =  

 
Por lo antedicho, podemos expresar la definición dada de la siguiente manera: 

 
axxa;Nn,Ra nn =⇔=∈∀∈∀  

bajo la condición de que si n es par entonces a es mayor o igual a cero. 

 

Raíz de raíz 

 

m.nn m aa =  

La raíz de otra raíz es otra raíz 
cuyo radicando es el mismo y 
cuyo índice es el producto de 
los índices dados. 

2646464 62.33 2 ===  

Porque:  2864 33 2 ==  

Propiedad 
distributiva de la 

radicación respecto 
del producto 

mmm b.ab.a =  

La radicación de un producto 
es igual al producto de las 

62.38.278.27 333 ===  

Porque: 62168.27 33 ==  

 
Ninguna raíz de índice par y radicando negativo tiene solución en R. 

La radicación no es cerrada en R.  

 
Para recordar: Propiedades de la radicación 

0by0aparesnym,Nn,m,n,m,Rb,a,b,a ≥≥⇒∈∀∀∈∀∀ valen las 
siguientes propiedades: 
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raíces de cada uno de los 
factores. 

Propiedad 
distributiva de la 

radicación respecto 
de la división 

m

m
m

b

a
b
a
=  

La radicación de un cociente 
(con denominador no nulo) es 
igual a la raíz del numerador 
dividida por la raíz del 
denominador. 

5
2

10
4

100
4

100
===  

Porque: 525
4

100
==  

NO distributiva de la 
radicación respecto a 
la suma y a la resta 

mmm baba ±≠±  
 

366436642 +≠+  9259252 −≠−  

101003664 ==+  14683664 =+=+  416925 ==− 235925 =−=−  

Extracción de 
factores de una raíz 

Se descomponen en factores el 
radical, se distribuye la raíz y se 
simplifica los factores cuyos 
exponentes sean múltiplos del 
índice. 

232.32.318 22 ===  

Simplificación de 
exponentes e índices 

 

La potenciación y la radicación 
por ser operaciones inversas. 
Pueden simplificarse 
exponentes con índices 
cuando la base es positiva. 
Se debe tener precaución 
cuando se trabaja con números 
negativos. 

( ) 6488 263 ==  

Porque: ( ) 6428 663 ==  

 

332 2 =  

Porque: 3932 2 ==  

 

 Si el índice y el exponente del radicando son iguales: 
 La raíz es igual a la base de la potencia cuando el exponente es impar. 
 La raíz es igual al valor absoluto de la base de la potencia cuando el 

exponente es par 
 

⎪⎩

⎪
⎨
⎧

=
imparesnsia
paresnsia

an n  
 

 

OOPPEERRAACCIIOONNEESS  CCOONN  RRAADDIICCAALLEESS  
 

 
Radicales semejantes: Son aquellos radicales que tienen el mismo índice y el 
mismo radicando. 

 

Ejemplo: 197   y   195−    son radicales semejantes cuyos coeficientes son 7 y – 5. 
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Sumas algebraicas de radicales: La suma algebraica de radicales semejantes es 
otro radical semejante a los dados, cuyo coeficiente es la suma algebraica de los 
coeficientes de los radicales dados. 

Ejemplo:  

 ( ) 1143121111311112 =+−=+−  

Aplicando propiedades, se reducen los radicales de una expresión dada a radicales 
semejantes para poder operar: 

 

 Realizar la siguiente suma de radicales =+− 33 408216  

Resolución 

 =+− 33 408216  

Factoreando los radicandos =+−= 3 3 5.286  

Aplicando propiedad de la radicación =+−= 33 3 5.286  

Aplicando propiedad de la radicación 3 5166 +−=  

 

Cuando los radicales no se pueden reducir a radicales semejantes, la operación queda 
indicada. 

 

RRAACCIIOONNAALLIIZZAACCIIÓÓNN  DDEE  DDEENNOOMMIINNAADDOORREESS  
 

 
Se llama racionalización de una expresión fraccionaria al procedimiento mediante 
el cual se logra que el denominador sea un número racional. 

 

Se consideran los siguientes casos: 

 
1) El denominador es un número que contiene un radical 

 
a) El radical es de índice 2 

 Ejemplo: 
7

3
 

¿Por qué número multiplicamos 7  para obtener un número racional? 

Si multiplicamos a 7  por 7  obtenemos: 

                    777.7 2 ==    

Entonces multiplicamos al numerador y al denominador por 7 , no se altera el cociente 
dado y el denominador queda racionalizado. 
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b) El radical no es de índice 2 

En este caso conviene multiplicar por otro radical del mismo índice que el del denominador, 
de tal modo que en el radical que se obtenga, todos los exponentes de las potencias del 
radicando sean múltiplo del índice. 

 

Ejemplo:  

  5
34
1

 

5
16

4

4

4

4.
4

1

4

1
4
1 5

5 5

5 2

5 2

5 2

5 35 3

5
5

3 ====  

  
3 86 c.p.a

p
 

Multiplicamos numerador y denominador por 3 2 c.a . El exponente de b no se modifica pues 

es múltiplo de 3. 

 
3

3 2

32

3 2

3 963

3 2

3 2

3 2

3 863 86 c.p.a

ca

c.p.a

cap

cpa

ca.p

ca

ca
.

c.p.a

p

c.p.a

p
====  

 

 
2) El denominador es un binomio que contiene radicales cuadráticos 

Ejemplos: 

  
37

6
−

    

Para obtener un número racional, multiplicamos numerador y denominador por 37 +  

(conjugado de 37 − ) 

Utilizando el resultado: (a + b)·(a – b)  = a2 – b2, obtenemos: 

     
( )

( ) ( )
( ) ( )

2
37

37
372

37

372
37
37.

37
2

37
2

22
+

=
−
+

=
−

+
=

+

+

−
=

−
 

 

  
111
111

+

−
  

denominador racional 

denominador irracional 

denominador irracional 
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( )
( )

( )
=

−
+−

=
−

−
=

−

−

+

−
=

+

−
111

111121

111

111
111
111.

111
111

111
111

2

22

2
 

5
116

10
11212

10
111121 +−

=
−
−

=
−

+−
=  

 
 Racionalice cada una de las siguientes expresiones fraccionarias: 

1) =
3 4
2

   2) =
+ 35
3

   3) 
( )

=
−

−

22
122

  

4) =
− 23
3

   5) =
+3 12

2
   6) ( ) =+

−

3326
623

 

7) 

=
3 2y

xy

   8) 

=⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛ + −4 1
4

8.
2

81

  9)
=

+−
−

x
x

22
2

 

 

denominador racional


